1.7 AIATAEEIZ (0gA. 17)

Mapadewypa 1 BOa rpirnet va KAVOULE 0adEg Ot 1) erAoYT) TV Aégemv «rponyei-
tav Kat «netar dev €ytve anmdog yia Adyoug agaipeong. Mropoupe 6nAadn va
Bpoupe Sapopa napadeiypata ota oroia 1 Xprorn v ALLemv «IKPOTEPO» KAl
«peyadutepor Sev €xouv vonpa. Ag Soupe 6Uo t€tola napadeiypata.

Ot A€8e1g oe KABe Ae§ikO akodouBouv pia ouykekpipévn Sidtadn mou Aéye-
tat Agfikoypagikn Swatadrp. ‘Etol ota Ae€ika g EAAnvikng yAmooag n A&En
«ufdo» mponyeital mavia mg Aggng «pabar. Av cupBoAilape pe < Astiko-
ypagwkn &iatagn 9a ypdopape urdo X wabar. AAAG av 9édape va SaBacoupe
Vv nponyoulievn @pdon dev Sa eixe vonpa va mouvpe «to PrAo eivatl PKpOTEPO
mg wabagr. Avubitng, n ppaoct «to prAo nponyeitat g wabagy, PIAGVIAg yia )
Ae€koypadikn d1atadn, eival mrnpwg Katavornt).

To erodpevo mapddelypia amnod 10V KOOHO IOV UMOAOYIoTOV £Xel SU0 0TdX0UG.
O ¢évag eivatl va 6woel aAdo éva napddetypa 0n®wg T0 MPONyoUHEVO KAl O AAAOg
eival va mpooradroetl va meioet 6t n évvola g 61atagng arokoppévn amnod
yveootr) 8iatadn tov apBpov dev eivat dxpnotn 9ewpia addd anapaitntn yevikeuor
mg, HE ePpappoyeg 6w ard ta Mabnpatukd. ‘Evag urnodoyiotrg anobnkevel ta
b6ebopéva oe eva kawvoupylo dloko ypappika. Andadr), ypadet 10 mpdto apyeio
OTOUG IPAOTOUG TOHElG Tou Hi0KOU Kat av rpokettatl va ypdyet oto 81oko eva Heutepo
apxelo 1o ypagel otoug enduevoug Topelg. Ag urmoféooupie OTL 0 XPNOotNG Eypaye
otov 610K0 apKeTa apxeia wote 0 610k0g va £xet yepioet. Topa apyilel kat oBrjvet
apxeia. Zuvnbwg autod €xel oG arnotédeopa o §10K0G va ATOKIIOEl KEVA O OAn TV
€KTAO0T1) NG em@aveldg 1ou, adou o Xprotng propel va oBrjoet 1o p®Io, o TPito,
10 mEPIo, 1o €86o110 KA. apyeio. 'Etol oy emgpdvela tou diokou urdpyouv
d1donapta apyeia kat Sidonapta kevd. Topa o xprotng apxilet va Savaypagpet
apyxeia. AAAd autr) ) @opd ag urofécoupe 0Tt T0 1Eye00G TOU TPWTOU aApXEiou
ou 9¢Aet va ypdyet eivat peyaAutepo arod 10 MPKOTO KEVO IOV UTIAPXEL 010 610KO.
'Etot 0 urtodoytotiig 9a avaykaotel va ypayet THpa Tou apXeiou oTo Ip®To KeVO,
KAt 1o UTIOAOITo oto SeUTePO KeVO, av Xopdetl, adAimg Sa ouveyioel va ypdypet Kat
ot0 Tpito Kevo pEXpt va ypagtet 6Ao to apxeio.

Av auto ouveyiotel, Kat 0 Xprotng ouvexidet va oBrvel kat va ypaget apxeia
(rrou 1008uvapel pe ) ouvnOoPEVE XP1OL TOU UTIOAOY1OTH)) HETA arto Alyo Kaipod
ta apxeia oto ioko tou urodoyiot) Sa eival Katakeppatiopéva.

AUTO €£xel WG ATIOTEAEOIA TV ITIOOT) TG Artodoong Tou cuotpatog adou ya
va avoigel o xpriotng éva apxeio to oroio £€xel ypagtel oe Siagopa turpata tou
biokou, o urodoytotrg da mpéret va waget oto 5ioko moAAég @opég, pia yia kabe
Koppdt tou apyeiou. H Avon ya v anokatdotaon tou rpoBAnpatog ivat va
Yivel «avaouykpotnorp tou diokou. Ilpdkettal yia Evav aAyopibpo rmou npoortadet
va Savagépetl tov dioko otnv Katdotaorn Orou Kabe apxeio eival ypappévo oe
éva ouvexopevo Koppdtt tou S1oKou. AUTO 10 KAVEL PETAKIVOVIAG TO OEUTEPO
apxeio oote va Snpoupyrost X®po yid o IIPWTo, OTOV Ortoio X®wpo da petagpepet
Ta KOPPATIA TOU IIPWTOU ApXEiou Iou eivat ypappéva oe ddda onpeia tou diokou.
AM\d o eivatl 1o rpoto apyeio; Exelvo mou sivatr peyadutepo oe p€yebog 1
erelvo mou §exvdel vopitepa oto §ioko; 'H prneg ekeivo mou eivat KOPpEvo oe
Aryotepa koppatia ; Etvat cagég 6t o mpoypappatiotng mpéret va anopaoiost yua
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m 81atadn v apxeiov PV POX®WEHOEL TNV UAOIOiNor tou aiyopibpou. Asv
9a provpe og AeTIOpEPELES TG AvAoUYKPOtnong. Armdwg dédape va dei§oupe ot

n évvola g datagng otnv mpddn, SePpevyet aro 1o miaiotlo g yvoorig Siataing
TRV aplOpov.



1.7 ®PATMENA ZYNOAA (ogA. 18)

Mapadewypa 2 (Aved Kat KATO @PAyRaA, PEYIOTO, £AAX10TO, supremum Kat
infimum) @swpouiie 10 GUVOAO TV UTIOCUVOAGV Tou N xwpig to 1610 10 N, dnAadn
10 ouvodo X = P(N) \ {N}. Ze auto opioupe ) 61dtadn pe ) oxéon tou nepiExeo-
Yat. AnAadn, ya A, B € X ypagpoupe A < B av kat povo av A € B. Tote

1. 10 oUuvoldo
Y = {{2k : keN}}

eival 10 PovooUvoAo e Povadiko OTOXEI0 TO0 OUVOAO TOV APTIOV QPUOTKOV
apiBpmv. Qg povoouvolo eivatl gpaypévo. 'Eva ave @pdypa tou eivat 1o
otoixeio B = {1} U {2k : k € N}. Auto sival owoto 810t kabe otoiyeio tou Y
(6nAabdn) to {2k : k € N}, apou 10 Y 8ev £€xe1 dAAo otoikeio) mponyeitat tou
B. To B opwg dev eival 1o eAdayioto ave gpaypa. To gdaxioto dve gpaypa
elvat 1o 1610 1o {2k : k € N}. Autd sivat tautdypova kat péyioto. AnAadr)
EXOUpE:
supY =maxY = {2k : ke N}.

2. 10 oUVOoAO
Y={{n,n+2} : neN}

bev elvat gpaypévo. AuUTO 10xUel yiatl av urobéooupe ot urapxet M € X
oote {n,n+ 2} <X M yua xabe n € N, autd 9a onpaivel 6 {n,n+ 2} C M
ya kabe n € N, 6ndadn n € M yua xabe n € N kat apa M = N. AMAa 10t
M ¢ X, 10 omoio eivat dtorto.

[Mapatprjote 61 av apaipécoupe €va otoiyeio armo to Y, auto Sa eivat
@paypévo. INa mapaderypa, to

Y ={{n.n+2} : neNJ\{{1,3}]
éxet vo ppaypato M =N\ {1} € X.

3. 10 oUvoldo
Y={{2k tk<n}: neN}

6nAadr) to ouvodo
{{2).12.4).12.4.6).{2.4.6,8). .. |

elvat ave gpaypévo aro to ooxeio M = {2k : k € N} € X. To M eivat to
elayioto ave epdaypa tou Y, 6ndadr eivat to supremum tou Y, aAdd 0 Y
bev £xe1 péyioto otoxeio (apou M ¢ Y).



3.1a’ bwaperotnia (oeA. 48)

Metd v anodedn tou dewprpartog 3.1.2:

Hapathpnon 3 Ilpérnet va toviotet 1Slaitepa Gt 10 UOAOLITO piag Staipeong mpéret
va eivat mavia 9euko 1 Pndév Kat mote apvnuko. Qg €K ToUTOU, evo 1) diaipeon
14 81a 3 £xet nAiko 4 kat unddowrto 2 (14 = 4 - 3 + 2), n dwaipeon —14 da 3 €xet
nnAiko —5 kat urtdérowro 1: —14 = (-5) -3 + 1.



4.1 AKOAOY®IEZ TIPATMATIKQN APIOMQN (0€A. 74)

Metd tov Opiopod 4.1.4:

Hapatipnon 4 Mropeite va oKePTOOAOTE T OUYKAON ©G éva tatyvidt pe &uvo
rnaikteg A kat B og €€ng: O maiking A {ntdet ano tov rnaikin B va tou met moco
Kovtd 9a 1)0gde va mAnotacouv ot 6pot g akodoubiag a, oto L. Ag urtobBécoupe
ot o naiking B tou Aéet 011 Sa 116ede va PeBaiwBel 611 01 Opot g akoloubiag
HUI0POoUV va rmAnotacouy 1o £ os andotaor piktdtepn arnd 1/100. Tote o naikng
A xkaleitat va Bpet petd aro nowdv Seiktn ng 6Aot o1 6pot ) akoAoubiag aréxouv
anod 1o 6p1o Atydtepo arnd 1/100. O maixking A xepdidel av pmopsi va Bpioket
Tavta 10 KatdAAndo ng ave§dptnta and 10 mooo PiKpr ardotacn tou {nudet o B.
‘Otav Adoutdv, 0,11 arootaocrn Kat va {nirost o B o A eivat oe 9¢on va PBpet anod
010V 0pO (1p) Kat PETA IKAVOTIOLEITAL 1] AnAitnor T0U aviindAou naiktn, 10te o A
repdilet, dnAadn n akoloubia a, ouykAivel paypatt oto 2.

Opoiwg priopoupie va oKePTOURE Kat v dapvnon, dnAadr) ndte pia akoAoubia
a, 6ev ouyrAivel oto . Auto cupbBaivetl 6tav o aiking A Sev propet va kepdioet.
AnAadn otav o B 8doet otov A t€to1ov Pikpo apilbpod € mou va eival avépkio ya
tov A va Bpel ng épav 10U oroiou 6Aot o1 Opot g akodoubiag va arnéxouv ano
10 £ Atyotepo ToU €. Te auty Vv nepinteorn o B divel évav pikpd apiOpo e kat
0,11 Ny Kat va oRePtel 0 A UnIdpxel £vag 0pog tng akoAoubiag a, pe n > ny wote
la, — £ > e. Zupnapévouyie Aowrov ot a, A £ av kat uovo av urdpyet € > 0 wote
yia Kade ng UTAPXEL N > Ny TOU tkavomotel v |a, — b > ¢



